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1. Oblast definisanosti funkcije
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5. Prvi izvod, monotonost i lokalni
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6. Drugi izvod, konveksnost i prevojne
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⇒ SkiciraƬe grafika funkcije.
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1. Oblast definisanosti funkcije
(ili domen funkcije) Df

• f(x) =
g(x)

h(x)
def ⇒ g(x),h(x) def, h(x) 6= 0;

• f(x) = ln g(x) def ⇒ g(x) def, g(x) > 0

(isto i za bilo koji log: f(x) = loga g(x));

• f(x) =
√

g(x) def ⇒ g(x) def, g(x) > 0

(isto i za 4

√

, 6

√

. . . ; 3

√

g(x) def⇒ g(x) def!);

• f(x) =
arcsin g(x)
arccos g(x)

def ⇒ g(x) def,−1 6 g(x) 6 1;

• ostale f-je (sem tg i ctg) su UVEK def!
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2. Nule i znak funkcije; presek sa y-osom

• Nule i znak funkcije → II sredƬe!

• Presek sa y-osom je Y
(
0, f(0)

)
.
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3. Parnost i periodiqnost funkcije

• f(x) je parna: (∀x ∈ Df ) f(−x) = f(x).

• f(x) je neparna: (∀x ∈ Df ) f(−x) = −f(x).

Ako nije:

f(−a) 6= f(a) ⇒ nije parna.

f(−a) 6= −f(a) ⇒ nije neparna.

Ako nije:

Kako funkcija f(x) nema simetriqan domen u
odnosu na x = 0 ona nije ni parna ni neparna!

• f(x) periodiqna:

(∃T > 0)(∀x ∈ Df ) f(x) = f(x + T ).
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1. 9.1.

Odrediti oblast definisanosti Df

funkcije f(x) = ln
5 − x

x2 − 10x + 24
− 3

√
x + 5 .

RexeƬe.
3
√

x + 5 uvek def.

ln 5−x
x2−10x+24 def⇒ 5−x

x2−10x+24 def, 5−x
x2−10x+24 >0

⇓
x2 − 10x + 24 6= 0, 5−x

x2−10x+24 > 0
︸ ︷︷ ︸

5−x
x2−10x+24 > 0.



ln 5−x
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x2−10x+24 > 0.
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ln 5−x
x2−10x+24 def ⇒ 5−x

x2−10x+24 > 0.

(−∞, 4) 4 (4, 5) 5 (5, 6) 6 (6, +∞)

5 − x + + + 0 − − −
x2 − 10x + 24 + x − − − x +

5−x
x2−10x+24

+ x − 0 + x −

x ∈ (−∞, 4) ∪ (5, 6)

Df = (−∞, 4) ∪ (5, 6)
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2. 9.2.

Odrediti oblast definisanosti Df

funkcije f(x) =
√

3 − x + arcsin
3 − 2x

5
.

RexeƬe.
√

3 − x def ⇒ 3 − x def, 3 − x > 0,
tj. za x ∈ (−∞, 3].

arcsin 3−2x
5 def ⇒ 3−2x

5 def, −1 6
3−2x

5 6 1.

−1 6
3 − 2x

5
⇒ −5 6 3 − 2x ⇒ 2x 6 8 ⇒ x 6 4

i

3 − 2x

5
6 1 ⇒ 3 − 2x 6 5 ⇒ −2 6 2x ⇒ x > −1,



RexeƬe.
√

3 − x def ⇒ 3 − x def, 3 − x > 0,
tj. za x ∈ (−∞, 3].

arcsin 3−2x
5 def ⇒ 3−2x

5 def, −1 6
3−2x

5 6 1.

−1 6
3 − 2x

5
⇒ −5 6 3 − 2x ⇒ 2x 6 8 ⇒ x 6 4

i

3 − 2x

5
6 1 ⇒ 3 − 2x 6 5 ⇒ −2 6 2x ⇒ x > −1,

x ∈ [−1, 4].



RexeƬe.
√

3 − x def ⇒ 3 − x def, 3 − x > 0,
tj. za x ∈ (−∞, 3].

arcsin 3−2x
5 def ⇒ 3−2x

5 def, −1 6
3−2x

5 6 1.

−1 6
3 − 2x

5
⇒ −5 6 3 − 2x ⇒ 2x 6 8 ⇒ x 6 4

i

3 − 2x

5
6 1 ⇒ 3 − 2x 6 5 ⇒ −2 6 2x ⇒ x > −1,

x ∈ [−1, 4].

Df = (−∞, 3] ∩ [−1, 4], tj. Df = [−1, 3].
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3. 9.4.

Odrediti nule i ispitati znak funkcije

f(x) =
x2 − 4x√
6 − x − x2

.

RexeƬe.

f(x) def ⇒
√

6 − x − x2 def (6 − x − x2 > 0) i√
6 − x − x2 6= 0 (x 6= −3, 2) ⇒ Df = (−3, 2).

f(x) = x2−4x√
6−x−x2

= 0 ⇒ x2 − 4x = 0

⇒ x1 = 0 i x2 = 4.



3. 9.4.

Odrediti nule i ispitati znak funkcije

f(x) =
x2 − 4x√
6 − x − x2

.

RexeƬe.
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Odrediti nule i ispitati znak funkcije

f(x) =
x2 − 4x√
6 − x − x2

.

RexeƬe.

f(x) def ⇒
√

6 − x − x2 def (6 − x − x2 > 0) i√
6 − x − x2 6= 0 (x 6= −3, 2) ⇒ Df = (−3, 2).

f(x) = x2−4x√
6−x−x2

= 0 ⇒ x2 − 4x = 0

⇒ x1 = 0 i x2 = 4.

Ali x1 = 0 ∈ Df i x2 = 4 6∈ Df

⇒ f(x) ima samo jednu nulu x = 0.



Ali x1 = 0 ∈ Df i x2 = 4 6∈ Df

⇒ f(x) ima samo jednu nulu x = 0.

Znak pomo�u tablice:
(−∞,−3) −3 (−3, 0) 0 (0, 2) 2 (2, 4) 4 (4, +∞)

x2 − 4x + + + 0 − − − 0 +
√

6 − x − x2 x x + + + x x x x
f(x) x x + 0 − x x x x



Ali x1 = 0 ∈ Df i x2 = 4 6∈ Df

⇒ f(x) ima samo jednu nulu x = 0.

Znak pomo�u tablice:
(−∞,−3) −3 (−3, 0) 0 (0, 2) 2 (2, 4) 4 (4, +∞)

x2 − 4x x x + 0 − x x x x
√

6 − x − x2 x x + + + x x x x
f(x) x x + 0 − x x x x



Znak pomo�u tablice:
(−∞,−3) −3 (−3, 0) 0 (0, 2) 2 (2, 4) 4 (4, +∞)

x2 − 4x x x + 0 − x x x x
√

6 − x − x2 x x + + + x x x x
f(x) x x + 0 − x x x x

Dobili smo da je f(x) > 0 za x ∈ (−3, 0),
f(x) = 0 za x = 0 i f(x) < 0 za x ∈ (0, 2).



Znak pomo�u tablice:
(−∞,−3) −3 (−3, 0) 0 (0, 2) 2 (2, 4) 4 (4, +∞)

x2 − 4x x x + 0 − x x x x
√

6 − x − x2 x x + + + x x x x
f(x) x x + 0 − x x x x

Dobili smo da je f(x) > 0 za x ∈ (−3, 0),
f(x) = 0 za x = 0 i f(x) < 0 za x ∈ (0, 2).



Znak pomo�u tablice:
(−∞,−3) −3 (−3, 0) 0 (0, 2) 2 (2, 4) 4 (4, +∞)

x2 − 4x x x + 0 − x x x x
√

6 − x − x2 x x + + + x x x x
f(x) x x + 0 − x x x x

Dobili smo da je f(x) > 0 za x ∈ (−3, 0),
f(x) = 0 za x = 0 i f(x) < 0 za x ∈ (0, 2).



Znak pomo�u tablice:
(−∞,−3) −3 (−3, 0) 0 (0, 2) 2 (2, 4) 4 (4, +∞)

x2 − 4x x x + 0 − x x x x
√

6 − x − x2 x x + + + x x x x
f(x) x x + 0 − x x x x

Dobili smo da je f(x) > 0 za x ∈ (−3, 0),
f(x) = 0 za x = 0 i f(x) < 0 za x ∈ (0, 2).
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x2 − 4x√
6 − x − x2
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4. 9.5.

Ispitati parnost funkcije f(x)=
x2 − 4x√
6 − x − x2

.

RexeƬe. Df = (−3, 2).

Kako funkcija f(x) nema simetriqan domen u
odnosu na x = 0 ona nije ni parna ni neparna!
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Ispitati parnost funkcije f(x) =
ex + 1

ex − 1
.

RexeƬe. Df = (−∞, 0) ∪ (0, +∞).

f(−x) =
e−x + 1

e−x − 1
=

1
ex

+ 1
1
ex

− 1
=

1+ex

ex

1−ex

ex

=
1 + ex

1 − ex
=

−ex + 1
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5. 9.6.

Ispitati parnost funkcije f(x) =
ex + 1

ex − 1
.

RexeƬe. Df = (−∞, 0) ∪ (0, +∞).

f(−x) =
e−x + 1

e−x − 1
=

1
ex

+ 1
1
ex

− 1
=

1+ex

ex

1−ex

ex

=
1 + ex

1 − ex
=

−ex + 1

ex − 1
= −f(x) (∀x ∈ Df )

⇒ funkcija f(x) je neparna.
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6. 9.7.

Ispitati parnost f(x) = sin x − cos x.

RexeƬe. Df = (−∞, +∞).

f(π
4 ) = sin π

4 − cos π
4 =

√
2

2 −
√

2
2 = 0 i

f(−π
4 ) = sin(−π

4 ) − cos(−π
4 ) = −

√
2

2 −
√

2
2 = −

√
2.



6. 9.7.

Ispitati parnost f(x) = sin x − cos x.

RexeƬe. Df = (−∞, +∞).

f(π
4 ) = sin π

4 − cos π
4 =

√
2

2 −
√

2
2 = 0 i

f(−π
4 ) = sin(−π

4 ) − cos(−π
4 ) = −

√
2

2 −
√

2
2 = −

√
2.

f(π
4 ) = 0 6= −

√
2 = f(−π

4 )

⇒ f(x) nije parna.



6. 9.7.

Ispitati parnost f(x) = sin x − cos x.

RexeƬe. Df = (−∞, +∞).

f(π
4 ) = sin π

4 − cos π
4 =

√
2

2 −
√

2
2 = 0 i

f(−π
4 ) = sin(−π

4 ) − cos(−π
4 ) = −

√
2

2 −
√

2
2 = −

√
2.

f(π
4 ) = 0 6= −

√
2 = f(−π

4 )

⇒ f(x) nije parna.

f(π
4 ) = 0 6=

√
2 = −f(−π

4 )

⇒ f(x) nije neparna.



7. 9.8.

Dokazati da je funkcija f(x) =
√

sin(πx + 2π)
periodiqna i na�i osnovni period.
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7. 9.8.

Dokazati da je funkcija f(x) =
√

sin(πx + 2π)
periodiqna i na�i osnovni period.

RexeƬe.

sin
(
π(x + T ) + 2π

)
= sin

(
πx + 2π + πT

)

i sinus periodiqna f. sa periodom 2π

⇒ moжemo uzeti T = 2
⇒ f(x) = f(x + 2), pa je f(x) periodiqna.

Osnovni period sinusa je 2π ⇒
osnovni period f(x) je ω = 2.



8. 9.5.

Ispitati periodiqnost f-je f(x)=
x2 − 4x√
6 − x − x2

.



8. 9.5.

Ispitati periodiqnost f-je f(x)=
x2 − 4x√
6 − x − x2

.

RexeƬe. Ranije smo dobili da funkcija f(x)
ima samo jednu nulu x = 0.

Kako se nule ne ponavƩaju periodniqno,
f(x) nije periodiqna!



9. I kol. 2017-8.

Neka je data funkcija f(x) =
e2/x

x2 − 4
.

a) Odrediti oblast definisanosti Df ove
funkcije.

b) Odrediti nule i znak funkcije.

v) Ispitati da li je data funkcija
parna/neparna.



9. I kol. 2017-8.

Neka je data funkcija f(x) =
e2/x

x2 − 4
.

a) Odrediti oblast definisanosti Df ove
funkcije.
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ZA DOMA�I!



KRAJ QASA


